1 Svodjenje na kanonski oblik
Za jednacinu se kaze da je u kanonskom obliku ukoliko ona zadovoljava grupu od sledecih cetiri uslova:

1. nema mesovitih clanova;

2. nijedna koordinata se ne sme da javlja istovremeno i sa kvadratom i kao linearan ¢lan (npr.

ne sme da se javljai “ 2?71 “x7);

3. linearnih ¢lanova ne sme da ima vise od jednog;
4. ukoliko se javlja neki linearan ¢lan onda ne sme da se javlja slobodan ¢lan (preciznije, slobodan

¢lan mora biti jednak nuli)

1.1 Svodjenje jednac¢ine na kanonski oblik u ravni
Posmatrajmo jednacinu krive II reda:
2f(x,y) = ana® + axny® + 2a1xy + 2012 + 2asy + ao = 0,

pri cemu je bar jedna od koeficijenata aq1, a2, age razli¢it od nule.

Moze se pokazati da opsta jednacina krive u odnosu na Dekartov koordinatni sistem opisuje jednu
od slede¢ih krivih:

1. 2% + 9% = l-realna elipsa;
2. 22 +y? = —1-imaginarna elipsa;
3. 22 — y? = 1-hiperbola;
4. 22 4+ y? = O-par imaginarnih pravih koje se seku u realnoj tacki;
5. x? — y? = O-par realnih pravih koje se seku;
6. x? = 2y-parabola;
7. 2% = 1-par realnih paralelnih pravih;
8. 22 = —1-par imaginarnih paralelnih pravih;
9. 22 = 0-par paravih koje se poklapaju.
U zadacima razlikujemo sledece slucajeve:
e ukoliko se u opstoj jednacini ne javlja mesoviti ¢lan;
e ukoliko se javlja mesoviti ¢lan.
Zadatak 1.1 Napisati kanonski oblik jednacine
(K): 32> -5y + 2+ 10y — 1 =0,

odrediti Sta ona predstavlja i napisati formule transformacije koordinata.



Zadatak 1.2 Napisati kanonski oblik jednacine
(K): 32> +8xy +9y° +2x —y+1=0,
odrediti Sta ona predstavlja i napisati formule transformacije koordinata.
Zadatak 1.3 Za koju vrednost realnog parametra \ jednacina
2+ 20— +y=0, (1)
predstavlja skup dveju pravih.
Zadatak 1.4 U nekom sistemu afinih koordinata kriva je zadata jednacinom
r? —2xy +y* + 4 — 6y +2=0.

Ispitati sta predstavija ova kriva metodom LagranzZa.



1.2 Svodjenje jednacine na kanonski oblik u prostoru
Posmatrajmo sada polinom II stepena
2f (2,1, 2) = anx® + agy® + assz® + 2a107y + 2a1372 + 2a03yz + 24,7 + 2a9y + 2a3z + ag = 0.

Moze se pokazati da opsta jednacina povrsi drugog reda u odnosu na Dekartov koordinatni sistem
opisuje jednu od slede¢ih povrsi:

1. 2% 4 y? + 22 = l-elipsoid;

2. 22 +y? + 22 = —1-imaginarni elipsoid;
3. 2% + 9% — 2% = 1-jednokrilni hiperboloid;
4. 2? +y? — 22 = —1-dvokrilni hiperboloid;
5. 2% + y* — 2% = O-realni konus;
6. 22+ y? + 2% = 0-imaginarni konus;
7. 2% 4+ y? = 2z-elipticki paraboloid;
8. 22 — y? = 2z-hiperbolicki paraboloid;
9. 22 + y? = l-realni elipticki cilindar;
10. 2% + y? = —1-imaginarni elipticki cilindar;
11. 22 — y? = 1-hiperboli¢ki cilindar;
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. 2% +y? = 0-dve imaginarne ravni koje se seku;
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. 2% — y? = 0-dve realne ravni koje se seku;

14. x? = 2y-parabolicki cilindar;
15. 22 = 1-dve realne paralelne ravni;
16. 22 = —1-dve imaginarne paralelne ravni;

17. 22 = 0-dve ravni koje se poklapaju;
U zadacima razlikujemo sledece slucajeve:
e ukoliko se ne javlja nijedan mesoviti ¢lan;
e ukoliko se javlja bar jedan mesoviti ¢lan.

Zadatak 1.5 Napisati kanonski oblik jednacine (P) : x* + 4x — 3y + 7z + 3 = 0 odrediti §ta ona
predstavlja i napisati formule transformacije koordinata.

Zadatak 1.6 Napisati kanonski oblik jednacine
(P): 2* +y* +52% — 6oy — 202 +2yz — 12 =0
i odrediti $ta ona predstavlja.
Zadatak 1.7 Napisati kanonski oblik jednacine
(P) : x2+y2+222+2xy—2\/§w—2\/§+4z+2:O

odrediti sta ona predstavlja i napisati formule transformacije koordinata.



